Wyrazenia algebraiczne

Wykaz, ze wyrazenie V4x2 + 12x + 9 + 2Vx? — 12x + 36 ma stala war-
tos¢dlax € (—1;5).

2. Wykaz, ze jezelia+b =4, a€Rib € R,toa? + b? > 8.

3. Wykaz, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x, y, z zachodzi nier6wnoé¢

10.

11.

12.

x2+y2+22 > xy+yz + zx.
Wykaz, ze jezeli xy > 0, to (x + y) G + %) > 4.

Wykaz, ze dla dowolnych liczb dodatnich a, b zachodzi nieréwnoéé¢

2ab < \/ab.

a+b
Wykaz, ze jezelix +y +z = 0,to x3 + y3 + 23 = 3xyz.
x24+y? x?
yi4z2 ~ y?

Wykaz, ze jezeli yz # 0 i ; = f, to

Udowodnij, ze jezeli liczba x + i jest liczba catkowitg, to liczba x3 + x—lj jest
tez liczbg catkowita.

Wykaz, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych réznych od zera zachodzi
nieréwnosé L—2b+b” 5 1
a?+ab+b? — 3’

Wykaz, ze dla kazdych dodatnich liczb rzeczywistych x,y, z, k prawdziwa
jest nierownosé \/(x + z)(y + k) = /xy + Vzk.

Udowodnij, ze jesli dla dowolnych liczb dodatnich x,y, z spetniony jest
warunek x% + y? + z2 = /3, to x2y? + y2z2 + x222 < 1.

Wykaz, ze dla dowolnych liczb nieujemnych aib i takich, ze a? + b? = 4,

- . ’ ’, r ab
zachodzi nieréwnos¢ <+v2-1.
a+b+2




