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Zadania uzupetniajgce - rachunek rézniczkowy

Zadanie 1. Zbadaj przebieg zmiennosci funkcji i naszkicuj jej wykres
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Zadanie 2. Zbadaj liczbe rozwiazan rownania ﬁ = 1—m w zaleznosci od wartosci parametru m.
-

I sposéb (uproszczony! przebieg zmiennosci) — zadanie domowe
IT spos6b (réwnanie kwadratowe z parametrem)

Zadanie 3. Zbadaj przebieg zmiennosci funkcji f(x) = z+ 5 a nastepnie korzystajac z otrzymanego

T —

wykresu zbadaj liczbe rozwiagzan réwnania |x + = m w zaleznosci od wartoéci parametru m.

xz—2
Narysuj wykres funkcji y = g(m), ktora kazdej wartosci m przypisuje liczbe rozwiazan powyzszego
réwnania.

Zadanie 4 (matura maj 2018). Rozpatrujemy wszystkie trapezy réwnoramienne, w ktére mozna wpisaé
okrag, spelniajace warunek: suma dhugosci dtuzszej podstawy a i wysokosci trapezu jest réwna 2.
a) Wyznacz wszystkie wartosci a, dla ktérych istnieje trapez o podanych wlasnosciach.

b) Wykaz, ze obwdd L takiego trapezu, jako funkcja dlugosci a dluzszej podstawy trapezu, wyraza sie

da? —
wzorem L(a) = da”—8a+8

c¢) Oblicz tangens kata ostrego tego sposréd rozpatrywanych trapezéw, ktérego obwdd jest najmniejszy.

Zadanie 5 (matura 1973, Kielce). Suma dlugosci wszystkich krawedzi prostopadloscianu o podsta-
wie kwadratowej jest réwna 4k. Jakie powinny byé¢ wymiary prostopadloscianu, aby jego objeto$¢ byta
najwieksza?

Zadanie 6 (matura 1974, Bydgoszcz, klasy mat-fiz). Przekatna prostopadloscianu o podstawie kwa-
dratu ma dlugosé d. Wyznaczy¢ dlugoécé krawedzi tego prostopadloscianu tak, aby jego objetosé byta
najwieksza.

Zadanie 7 (Egzamin wstepny na Politechnike L.édzka/studia dla pracujacych). W pétkole o promieniu
r wpisano trapez, ktérego jedna podstawa jest Srednicg poétkola Przy jakiej wysokosci trapezu ma on
najwieksze pole?

Zadanie 8 (baaaardzo ciezkie rachunki). Z helikoptera znajdujacego sie na wysokosci 60 m nad po-
wierzchnia morza wystano promien $wiatta do nurka znajdujacego sie na glebokosci 40 m pod powierzch-
nia wody. Odlegloé¢ w poziomie miedzy helikopterem i nurkiem jest réwna 110 m. Przyjmujemy, ze
predkosé $wiatta w powietrzu to 300 000 km/s, a — w wodzie to 225 000 km/s. Wiedzac, ze $wiatlo ,wy-
biera” taka droge, na przebycie ktorej potrzeba najmniej czasu, znalezé punkt, w ktérym promien wszed!
do wody, tzn. znalez¢ odlegtoéé tego punktu od punktu na powierzchni wody, nad ktérym znajduje sie
helikopter.

Zadanie 9. Shup ma wysokosé¢ 12 m. W odleglosci 8 m od stupa stoi dziecko wzrostu 100 cm. Znalezé
wysoko$é x, na ktérej nalezy umiesdci¢ lampe, by odleglo$é d(x) lampy od kofica cienia dziecka byta
najmniejsza.

INie trzeba badaé drugiej pochodnej, ani tworzy¢ tabelki.



Zadanie 10 (matura maj 2020). Nalezy zaprojektowa¢ wymiary prostokatnego ekranu smartfona, tak
aby odlegloéci tego ekranu od krotszych brzegéw smartfona byly réwne 0,5 cm kazda, a odleglosci tego
ekranu od dluzszych brzegéw smartfona byly réwne 0,3 cm kazda (zobacz rysunek — ekran zaznaczono
kolorem szarym). Sam ekran ma mieé powierzchnie 60 cm?. Wyznacz takie wymiary ekranu smartfona,
przy ktérych powierzchnia ekranu wraz z obramowaniem jest najmniejsza.
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