Piotr Bury

Klasa 3

Ciagi - zadania uzupeiniajace

Zadanie 1.
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Zadanie 2.

Zbadaj zbieznos¢, a nastepnie wyznacz granice ciagow:

c) r1 =V12, xpi1 = V12 + 25,1

z% + 3z,
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> 1,

d) =1 €10,2] oraz xp41 = n>1

Udowodnié, ze ciag (a,) dany wzorem
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jest zbiezny.
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Zadanie 3. Istnieje 7 tzw. symboli nieoznaczonych: [@]7 {0}, [co — 0], [0 0], [100],[00},[000]. Do
00

kazdego z nich podaé takie przyklady ciagdéw, ze granica wynosi odpowiednio: 0, 1, 5, +00, i tam gdzie
to mozliwe —oo, —1.2

Zadanie 4. Podaé przyktady ciagéw (ay), (by), ktére nie sa zbiezne, ale:
a) ich iloczyn jest zbiezny

b) ich iloraz jest zbiezny

c¢) ich suma jest zbiezna

d) ich réznica jest zbiezna

Zadanie 5. Obliczy¢:
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Zadanie 6. Udowodnij, ze w n-kacie wypuklym suma katéw wewnetrznych wynosi (n — 2) - 180°.
Zadanie 7. Udowodnij, ze liczba podzbioréw zbioru n-elementowego (n € N) wynosi 2.

Zadanie 8. Udowodni¢, ze wzorem ogélnym ciagu (a,) danego rekurencyjnie

a; = ].,

Qg = 57

Upi2 = OGpt1 +2a,, gdyn>1
jest ap, = 2™ 4 (—1)™.

Zadanie 9. Ciag (a,) dany jest wzorem rekurencyjnym:
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Zmalez¢ wzér ogdlny tego ciggu i udowodnié¢ jego poprawnosé.

a; = ].,
An+1 = Gn + 8N

Zadanie 10. Udowodnié, ze dla n > 1 szachownice o wymiarach 2™ x 2" z wycigtym polem naroznym
mozna pokry¢ klockami w ksztalcie litery L.

Zadanie 11. ,Udowodnié¢”, ze wszystkie dziewczyny maja blond wlosy, a nastepnie wskazaé¢ blad w
dowodzie.

Zadanie 12. ,Udowodnic”, ze wszystkie dziewczyny maja ten sam kolor wloséw, a nastepnie wskazaé
btad w dowodzie.

1Zauwa2my, ze de facto mamy do obliczenia \/12 + V124124 ...

2Zauwa2my, ze nie dostaniemy ujemnych granic w sytuacji symboli z potegami.



